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Problema 1 [≤ 8pt]. Studiare, al variare di α> 0, continuità e la differenziabilità di f :R2 →R:

f (x, y)=

{

1−cos(x2+y 2)

sin[(x2+y 2)α]
se (x, y) 6= (0,0)

0 se (x, y) = (0,0).

Problema 2 [≤ 10pt]. Studiare i massimi e minimi assoluti della funzione f : Q →R:

f (x, y)= sin(x2
+ y2), Q =

{

(x, y)∈R2 : |x| ≤

√

π

2
, |y | ≤

√

π

2

}

.

Problema 3 [≤ 10pt]. Calcolare, al variare di α> 0, l’integrale doppio:

Iα =

∫

C

x y

αx2 + y2
d xd y, C =

{

(x, y) ∈R2 :
α

2

3
≤ x2

+α
2 y2

≤α
2, y ≥

x

α

}

.

Problema 4 [≤ 7pt]. Studiare la convergenza puntuale della successione fn : [0,2] →R

fn(x) =















0 se n+1
n

< x ≤ 2

1 se 1
n
≤ x ≤ n+1

n

0 se 0 ≤ x <
1
n .

Su quali intervalli [a,b]⊂ [0,2] tale convergenza è uniforme?
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